Olimpiai szakkor 2026. oktéber 16.

1. Egy 2026 x 2027-es sakktdblat egyréteglien lefedtiink néhdny 2 x 2-es és 1 x 4-es domindval. A folhaszndlt készlet
egy 2 X 2-es domindjat 1 x 4-esre cseréljiik. Bizonyitsuk be, hogy az j készlettel nem fedhet6 le a sakktédbla.

(Forrds: KoMaL B.4042.)

2. Jelolje f(n) az n pozitiv egész szdm tizes szdmrendszerben felirt alakjdban a szdmjegyek Osszegét. Mennyi lehet
f(3a), ha f(a) =100 és f(124a) = 7007
(Forrds: KéMaL B.4037.)

3. Véges sok korlap egyttt T teriiletli részt fed le a stkon. Mutassuk meg, hogy a korlapok koziul kivalaszthatunk
néhanyat, amelyek nem nytlnak egymdsba, és legaldbb T'/9 teriilet{i részt fednek le.

(Forrds: KoMaL B.4047.)

4. Az ABC derékszogii haromszog C' csiicsabdl indulé magassdganak talppontja az AB atfogén D. A B csicsbdl
indul6 szogfelez6 a C D magasségot az F, az AC befogdt az F' pontban metszi. Igazoljuk, hogy AD > 2 - EF.

(Forrds: OKTYV 2010/2011, III. kategoria, dontd, 1. feladat)

5. Van-e olyan pozitiv egész, amelynek pozitiv oszt6i kozott 2011-szer annyi négyzetszam van, mint kobszam?
(Forrds: OKTV 2010/2011, III. kategoria, dontd, 2. feladat)

6. Legyen N egy pozitiv egész szdm. Egy N x N-es tabldzat mind az N? egységmezdjének be van rajzolva az egyik
atléja. Ezek az atlék az N x N-es tablazatot K régiora osztjak. Minden N-re hatarozd meg K leheto legkisebb,
illetve legnagyobb értékét.

1. abra. Példa N = 3-ra és K = T-re
(Forrdas: MEMO 2015, csapatverseny, 4. feladat)

7. Minden p primre van egy kirdlysdg, p-orszdg, amely p darab szigetbol &all, melyek az 1,2,...,p szamokkal
vannak megszdmozva. Az n és m (n # m) szamu szigetek kozott pontosan akkor van hid, ha p osztja
az (n®> —m+1)(m? —n + 1) kifejezést. A hidak egymds felett ativelhetnek, de nem keresztezhetik egymaést.
Bizonyitsuk be, hogy végtelen sok olyan p van, amelyre taldlhaté két sziget p-orszagban, melyek nincsenek
Osszekotve hidak lancolataval.

(Forrds: IMO Shortlist 2020, N2)

8. Anna és Bélint a kovetkezd jatékot jatsszak: Anna rajzol egy tetszdlegesen nagy iires (azaz él nélkiili) gréfot,
majd egyesével behuz tetszéleges éleket, amelyeket Balint kozvetlentil a behtzas utan kékre vagy pirosra szinez.
Tovabbi szabdly, hogy az igy keletkezé grafban minden csics foka legfeljebb k lehet, és k értékében elore
megallapodnak. Melyik az a legkisebb k, amely mellett Anna iigyes jatékkal mindenképpen létre tud hozni
egy 2011 hosszisdgu egyszini utat?

(Forrds: OKTV 2010/2011, III. kategdria, dontd, 3. feladat)

9. Legyen n pozitiv egész szam. Hatarozzuk meg a legkisebb pozitiv egész k szamot, amire teljesiil a kovetkezd:
meg lehet jelolni egy 2n x 2n-es tablazat k mezGjét tgy, hogy pontosan egyféleképpen lehet a tablazatot 1 x 2-es
és 2 x 1-es domindkkal (hézagmentesen és dtfedés nélkiil) lefedni gy, hogy egyetlen dominé se tartalmazzon két
megjelolt mezot.

(Forrds: IMO Shortlist 2016, C8)
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