Olimpiai iskola, 2026. oktéber 22: vegyes feladatok
Hangol6das az els6 feladatra

1. Bizonyitsd be, hogy a haromszog magassagvonalai egy ponton mennek at.

2. Bizonyitsd be, hogy ha egy tetraéder két szemkozti élparja merdleges, akkor a har-

madik szemkozti élpar is merdleges.

3. Bizonyitsd be, hogy ha AB atvihets egy P pont koriili forgatva nytajtassal az A'B’

szakaszba, akkor az AA’ szakasz is atviheté a BB’ szakaszba egy P pont koriili

forgatva nyujtassal.

4. (Ptolemaiosz-egyenlStlenség) Bizonyitsd be, hogy tetszéleges A, B, C' és D sikbeli

pontok esetén AB - CD + BC' - AD > AC - BD.

Versenyfeladatok

1. Az ABCDEF konvex hatszoghen A< + C< + E< = 360° és AB-CD - EF =

BC' - DE - FA. Bizonyitsuk be, hogy AC'- BD - FF = AFE - DF - BC.

2. Egy n X n-es tablazat ki van toltve egész szamokkal {igy, hogy az élszomszédos

mezdkben 1évs szamok kiilonbsége legfeljebb 1. Bizonyitsd be, hogy a tablazatban

szerepel n egyforma szam.

3. Egy téglalap alaktu tablazatban minden mez&be egy valos szam van irva olyan mo-

don, hogy minden sorban és minden oszlopban a szamok Gsszege egész. Bizonyitsuk

be, hogy minden egyes, a tablazatban szerepld szamot lehet kerekiteni felfelé vagy

lefelé gy, hogy az eredménytil kapott, egészekbdl allo tablazatban minden sordsszeg

és oszloposszeg ugyanannyi legyen, mint eredetileg volt.

4. Adott egy P pont és két kor a sikon. Szerkesztendd egy olyan egyenes a P ponton

keresztiil, melyek egyforma hosszu hirokat metszenek ki a két korbdél.

5. Adott néhany négyzet, melyek Osszteriilete 1 egység. Bizonyitsd be, hogy el lehet

helyezni ket egy két egység oldalhosszusagu négyzetben (atfedés nélkiil).

6. Keressiik meg az Osszes pozitiv egész k szamot, melyhez lehet talalni egy n egész

szamot ugy, hogy k = d(n?)/d(n) (ahol d(n) az n szam osztéinak szaméat jeldli).



