Olimpiai Iskola, 2026. oktéber 24.

Amit taldn mar ismersz:

1. Igazoljuk, ha az 1, 2, ..., 100 szamok koziil kivalasztunk 51-et, akkor lesz koztiik
kettd, amelyek relativ primek.

2. Igazoljuk, ha az 1, 2, ..., 100 szamok koziil kivalasztunk 51-et, akkor lesz koztiik
ketto ugy, hogy a kisebb osztja a negyobbat.

3. Igazoljuk, hogy az aq, as, ..., ajgo egészek kozil kivalaszthaté néhany tgy, hogy
ezek 0sszege oszthato 100-zal.

4.  Egy horgéasz fogott néhany halat. A harom legnagyobb halat, melyek a kifo-
gott halmennyiség tomegének 35%-4t tették ki, a hiitdbe helyezte. A megmaradt rész
tomegének % -at jelentette a harom legkisebb hal, melyeket a macskdknak adott. A
tobibol finom halédszlevet féztek. Hany halat fogott a horgész?

5. Az egységnégyzetben kijeloltiink 51 pontot. Igazoljuk, hogy kivalaszthaté koziilitk
harom, amelyeket le tudunk takarni egy 1/7 sugaru korrel

Ezek kozott lehetnek tjdonsdgok:

6. Gomboc Artir 77 napig késziil a csokievok intergalaktikus bajnoksagara. Ha egy
napon megkezd egy tabla csokit, azt aznap meg is eszi. Minden napon megeszik legalabb
egy tabla csokit, de Osszesen a 77 nap alatt legfeljebb 132 tablanyit. Igazoljuk, hogy
kivalaszthato néhdany egymast koveto nap, amelyeken 0sszesen éppen 21 csokit eszik meg.

7. (a) Igazoljuk, hogy barhogy is dll egymas mellé 6t ember, akiknek a magassdga
paronként kiilonbozo, kivélaszthat koziilikk 3, akik éppen tornasorban éllnak. (Azaz
éppen noévekvo, vagy csokkend sorrendben vannak.) (b) Legaldbb hany embernek kell
egymas mellett allnia ahhoz, hogy 4 kivalasztasaban is biztosak lehesstink?

8. Igazoljuk, hogy a Fibonacci sorozatnak végtelen sok eleme végzodik 55-re.

9. Igazoljuk, hogy minden szamnak van olyan tobbese, amiben néhany 1-es jegy utan
vakahdny 0 jegy all.

10. Igazoljuk, hogy minden n szamnak van olyan tobbese, amelyben a jegyek Gsszege
éppen n.

11. Igaz-e, hogy ha az 5 nem osztja az n szamot, akkor van olyan tobbese, amelynek
minden jegye 1 vagy 27



