Olimpiai Iskola, 2026. oktéber 22.

1. Miis az a pont korre vonatkozo hatvany? Az alabbi feladatsor erre épiilé bevezetés.

2. Adott a ky és ko kor. Hol vannak azok a P pontok, amelyekre ki (P) = ko(P)? Mi ennek
a kovetkezménye, ha harom kort vizsgalunk?

3. Két egymast A-ban érint6é kor kozos A-beli érint6jének egy P pontjabol hiuzunk a két
korhoz egy egy szelot. Igazoljuk, hogy a négy metszéspont egy korén van.

4. Apollonius féle feladatok: a {pont,egyenes, kor} alakzatok koziil adott hdrom. Szer-
kessziink olyan kort, aminek minhdrommal egy kozos pontja van. Az alakzatokat a tovabbiakban
a kezddbettjiikkel jeloljik. Szerkessziikk meg a ppe, ppk, pke, pkk, kke eseteket.

5. Legyen AB a I' kor egy hurja, és wy egy kor, ami érinti AB-t és I'-t rendre a P; és (04
pontokban, illetve wy ugyanigy a P, és (o érintési pontokkal. A két kor kozéppontja az AB
egyenes azonos oldalan van. Bizonyitsd be, hogy P, P,(Q)1(Q)5 egy koron vannak.

6. Az ABC haromszogben a B-bdl indulé magassag P-ben és (Q-ban metszi AC' Thélesz-
korét, mig a C-bol induldé magassiag R-ben és S-ben metszi AB Thalesz korét. Bizonyitsd be,
hogy P, Q, R, S egy koron van.

7. ABC héaromszog egy belso pontja P. A PA, PB és PC szakaszokon van rendre D, E
és F'. A PDE kor és az AB egyenes metszéspontjai G és H. A PEF kor és a BC' egyenes
metszéspontjai [ és J. A PFD kor és a C'A egyenes metszéspontjai K és L. Bizonyitsd be,
hogy G, H, I, J, K, L egy koron van.

8. Az ABC haromszog koréirt korének kozéppontja O, valamint P egy tetszoleges pont
a sikon. A BCP korhoz P-ben huzott érinté és a BC' egyenes metszéspontja A’. Hasonléan
definidljuk B’-t és C’-t is. Bizonyitsd be, hogy A’, B’ és C' egy egyenesen vannak, amely
merdleges O P-ra.

9. w; kor és wy kor beliilrol érintik a I' kort. w; és wo két metszéspontja A és B, kiils6
hasonlésagi (nagyitdsi) pontjuk H. A H-bdl I'-hoz hizott két érinté érintési pontja X és Y.
Bizonyitsd be, hogy A, B, X,Y egy koron van.

10. Az ABC haromszog beirt kore az oldalakat megfeleléen Ay, By és C}-ben érinti. Igazol-
juk, hogy az AB;C} haromszog B,C}-gyel parhuzamos kozépvonalanak és a BA;Cy haromszog
A1 C1-gyel parhuzamos kozépvonaldnak metszéspontja rajta van az AB felez6 merdlegesén.

11. Az ABC haromszog magassagvonalainak talppontjai a BC, AC' és AB oldalakon
rendre D, E/ és F'. Az AB és DE metszéspontja P, az AC és DF metszéspontja (). Bizonyitsd
be, hogy a P(Q egyenese meroleges az ABC haromszog Euler-egyenesére.

12. P asik egy pontja, wy és wy korok. A, B rendre a P-bdl huizott érintési pontok wi-hez,
mig C', D rendre a P-bol hizott érintési pontok wy-hoz. AB N CD = Q. Bizonyitsd be, hogy
PQ felezopontja rajta van w; és ws hatvanyvonalan.

13. Az ABC hegyesszogli haromszogben M a BC' felezépontja, C' meréleges vetiilete

AM-re P. Az ABP kor masodjara (Q-ban metszi a BC oldalt. Legyen N az A(Q) szakasz
felez6pontja. Bizonyitsd be, hogy NB = NC.

14. Legyen ABC' egy haromszog, és legyen M és N az AB, illetve az AC oldal felezépontja.
Vélasszuk meg a K és L pontokat a BMC' illetve a BNC hdromszog belsejében gy, hogy a K
az ABL, az L pedig az AKC' P haromszog belsejébe essen. Tegytik fel, hogy KBAZ = ACL/Z,
LBK/ =LNC/é LCK/ =BMK/. Legyen O az AK L haromszog koré irt kor kozéppontja.
Bizonyitsuk be, hogy OM = ON. IMO 2026/2.



