Olimpiai Iskola, 2026. szeptember 10-12.

1. Melyik a legkisebb pozitiv egész aminek hatszor annyi hattal oszthato osztdja van,
mint hattal nem oszthato?

2. OKTV 2007/08 Il.kat. 1/3. Hatérozzuk meg, mely a és b egész szdamokra igaz:

b a—4

=1.
a—1+b—i—1

3. Hatéarozzuk meg, mely a egész szamokra igaz:

a?9%0 4 202 4 2024 1 4 6?4+ a + 202520262027 = 0

4. Hatarozzuk meg, mely a és b egész szamokra igaz:

(a®> +1)(6* + 1) +2(a — b)(1 — ab) = 4(1 + ab)

5. (a) Kiirschdk 31/1. Legyen p 2-nél nagyobb torzsszdam. Bizonyitandd, hogy % egy

és csakis egyféleképpen frhaté 2 = 2 4 1 alakban, ahol x és y egyméstdl kiilonboz6 pozitiv

egész szamok. (b) Legyen p és g két kiilonbozé prim. Keressiik piq =14 i pozitiv egész

€T
megoldésait.

6. Keressiik meg azokat a derékszogii haromszogeket, amelyeknek oldalai egészek és
kertiletiik és teriiletiik mérészama egyenlo.

7. Hatéarozzuk meg, mely pozitiv egész a, b és ¢ szamokra igaz:

a® + b + & — 3abe = 11.

8. Hatarozzuk meg, mely x és y egész szamokra igaz:
x? + 62y + 8y* + 3x + 6y = 2.
9. Hatéarozzuk meg, mely a és b nemnegativ egész szamokra igaz:
(ab—T7)* = a® + V*.
10. Hatéarozzuk meg, mely x és y egész szamokra igaz:
?y—1)+y*(z—1) =1
11. Hatérozzuk meg, mely pozitiv egész a és b szamokra igaz:

a® — b = ab + 61.

12. IMO 92/1. Hatérozzuk meg az Gsszes olyan a, b és ¢ egész szamot, amelyekre
l<a<b<cés(a—1)(b—1)(c—1) osztdja abc — 1-nek.



