Olimpiai szakkor 2026. szeptember 18.

1. Egérkének van 25 darab sajtja. Az egyiket szeretné ugy kettévagni, hogy utana fel tudjon tenni 13-13
darabot egy kétkart mérlegre ugy, hogy egyensulyban legyen. Segitsiink neki!
2. Valaki felirt a tablara 2026, nem feltétleniil kiilonbozd, 1-nél nagyobb egész szamot. Konfuciusz

minden Iépésben kivalaszt két egész szdmot, m > 1-et és n > 1-et két kiilonbozd helyrdl a tablan, és ezt a két
szamot kicseréli a gcd(m, n) és lem(m, n) gcd(m, n) szamokra. Ezt a 1épést addig ismétli, amig csak lehetséges.
(a) Bizonyitsuk be, hogy — fliggetleniil Konfuciusz valasztasaitol — véges sok 1épés utan pontosan egy olyan M
egész szam marad a tablan, amely nagyobb 1-nél. (b) Bizonyitsuk be, hogy az M értéke nem fligg Konfuciusz
valasztasaitol. (Megjegyzés: ged(X, y) az X és y pozitiv egész szamok legnagyobb kozos osztdjat, lem(X, y) pedig
az x és Yy legkisebb kozos tobbszorosét jeloli.) IMO 2026/1.

3. Volt két testvér s kettejiiknek egy birkanyéja. Eladtak a birkakat és mindegyikért pont annyi tallért
kaptak, ahany birka volt a nyajban. A kapott pénzt igy osztottak el: el6szor az idésebb vett el magéanak 10 tallért,
aztan a fiatalabb, aztan megint az id6sebb és igy tovabb felvaltva. Utoljara a fiatalabb kovetkezett, aki
szomorkodva latta, hogy mar csak tiznél kevesebb tallér maradt, ezeket elvette. Hogy igazsagos legyen az
osztozkodas, az idésebb a bicskajat a fiatalabbnak adta. Hany tallért ér a bicska?

4. Sanyi és Mari jatszik. Legyen 0° <0 < 180° adott sz0g, amit mindkét jatékos ismer. Kezdéskor Sanyi papirbol
készit egy T hdromszoget, amelynek méreteit 6 valasztja meg. Ezutan a kovetkezd 1épést ismételgetik:

* Ha T -nek van legalabb egy, pontosan 0 nagysagu szdge, akkor a jaték véget ér, és Mari nyer.

* Kiilonben Mari vélaszt a T keriiletén egy, a harom csucstdl kiilonbozd P pontot. Ezutdn a T haromszoget a P-
tol a T szemkozti csucsaig egy egyenes vagassal két haromszogre vagja szét.

* Sanyi eldobja az egyik haromszoget. A megmaradt haromszog leszaz 0j T .

A 0 mely valos értékei esetén tudja Mari biztosan megnyerni a jatékot, barhogyan is jatszik Sanyi? IMO 2026/4.

5. (a) Bizonyitsuk be, hogy 6t egymas utani pozitiv egész koziil az egyik relativ prim a tobbihez. (b)
Keressiink 6tnél nagyobb szamot, amire szintén igaz az allitas.
6. Legyen ABC egy haromszog, és legyen M és N az AB, illetve az AC oldal felezépontja. Valasszuk meg

a K és L pontokat a BMC, illetve a BNC haromszog belsejében ugy, hogy a K az ABL, az L pedig az AKC
haromszog belsejébe essen. Tegylik fel, hogy KBA<« = ACL<«, LBK« = LNC« ¢és LCK« = BMK«. Legyen O az
AKL haromszog koré irt kor kdzéppontja. Bizonyitsuk be, hogy OM = ON. IMO 2026/2.



