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1. feladat. Legyen n > 2 pozitiv egész. Egy n X n-es tablazatban minden 1 < i < n-re és
1 < j < n-re, az alulr6l szamitott i-edik sor balrél szamitott j-edik mezdje Inko(i, j) darab
eukaliptusz levelet tartalmaz. Egy koala a bal als6 sarokmez&bdl indulva elsétal a jobb fels
sarokmezébe. A koala minden lépésben felfelé vagy jobbra lép egy mezényit a tablazatban. A
koala elmajszolja a meglatogatott mezGkben 1évd Gsszes eukaliptusz levelet, beleértve a bal also
és a jobb fels§ sarokmezdkben léviket is.

Hatarozzuk meg n fliggvényében, hogy legfeljebb hany eukaliptusz levelet ehet meg utja
soréan a koala.

(Inko(x,y) az = és y egész szamok legnagyobb kozos osztojat jeloli.)

2. feladat. Jeldlje Z>(, a nemnegativ egész szamok halmazat. Legyen f : Z>o — Z>¢ feliilrél
nem korlatos fiiggvény, amelyre teljesiil az alabbi allitas: barmely m és n nemnegativ egészekre,
ha

f(m+n) = max {f(0), f(1),..., f(m+n)},
akkor
fm+n) = f(m)+ f(n).
Mutassuk meg, hogy léteznek olyan A, B, C és D pozitiv egészek, amelyekre minden n
nemnegativ egész esetén f(An + B) = Cn + D.
(Az f fuggvény felilrél nem korldtos, ha minden N nemnegativ egészhez létezik n nemne-
gativ egész, amelyre f(n) > N.)

3. feladat. Az ABCD konvex négyszoghen ADC<t > 90°. Tegyiik fel, hogy X és Y olyan
pontok az AC' 4tlon, amelyekre

ADX<=YDC«x=90°, CAD<=CBX<«, ¢és DCA<=YBA«.

A BXY haromszog koriilirt korének kézéppontja legyen O. Tegyiik fel, hogy R olyan, O-t6l
kiilonb6z6 pont az AC' szakasz felez6merdlegesén, amelyre az OR és AC' egyenesek parhuzamo-
sak.

Mutassuk meg, hogy az RO egyenes felezi a DRB szoget.

A feladatok titkosak a 2026-0s IMO végéig, ezért azokat nem szabad mdsoknak megmutatni vagy
az interneten megosztani.



