Olimpiai szakkor 2026. aprilis 17.

A legutdbbi szakkorrél maradt harom feladat:

1. Az ABC haromszog A-bdl indulo szogfelezéje a BC oldalt D-ben metszi. Az ABD haromszog beirt
kore az AB oldalt E-ben, az ADC haromszog beirt kore az AC oldalt H-ban érinti. Igazoljuk, hogy az EH
egyenes az emlitett két korbdl egyenld hosszusagu htirokat metsz ki.

2. Hany S részhalmaza van a H={1,2,3,...,10} halmaznak, amelyre S minden elemének valamely
szomszédja is S-beli? (Meg kell szamolnunk az iires halmazt és magat a H halmazt is.)
3. Azf fliggvény értelmezési tartomanya a nemnegativ egész szamok , a fliggvény minden értéke valos

szam. Hatarozzuk meg az 6sszes olyan f fiiggvényt, amelyre teljesiil, hogy f(1)=1 és barmely m>n
nemnegativ egész szamok esetén f(m+n)+f(m-n)=1/2 - (f(2m)+f(2n)) .

4. Van 6t paronként kiilonbozé szinii €s tomegi golyd, melyeket egy kétkara mérleggel szeretnénk sulyuk
szerint nagysag szerint rendezni. Minimum hany mérésre van sziikség, ha minden mérésben egy-egy golyot
tehetiink fel?

5. Van 32 paronként kiilonboz6 szinii és tomegli golyo, és egy kétkaru mérleg, amelyre minden mérésben egy-
egy golyot tehetiink fel. Mutassuk meg, hogy 39 méréssel kivalaszthaté a nehézségi sorrend els6 harom
helyezettje.



