Olimpiai felkészité feladatok 2026. februar 13-ra

1. Tegyiik fel, hogy a G iranyitott grafban Py, P, ..., P, olyan iranyitott utak, amelyeknek nincs
kozos csucsa. Tegyiik fel tovabba, hogy @1, Qs, ..., Q) is olyan iranyitott utak G-ben, amelyek-
nek nincs kozos csticsa. Mutassuk meg, hogy léteznek G-ben olyan Ri, Rs, ..., R,, iranyitott
utak, amelyeknek nincs k6zos csticsa, és ezen utak R halmazara az alabbi feltételek teljesiilnek.

(a) Minden P; ut kezdSpontjabol indul R-beli 1t.

(b) Minden R-beli ut valamely P, vagy @); ut kezd6pontjabol indul.

(c) Minden @; ut utolso cstcsaban végzddik R-beli ut.

(d) Minden R-beli ut valamely P; vagy ); at utolsé csicsaban végzédik.

(e) Minden R-beli ut valamely egy P; ut (esetleg iires) kezdészeletének és egy @Q; 1t (esetleg

tires) végszeletének Osszefiizésével keletkezik.

2. Tegylik fel, hogy egy sikbeli P alakzat kiparkettazhato az alabbi dbra bal oldalan lathato kétféle
S csempe eltoltjaival. Bizonyitsuk be, hogy ha P kiparkettazasdhoz az iménti S csempék mellett
az abra jobb oldalan lathato kétféle Z csempe eltoltjait is felhasznéltuk, akkor ez a parkettazas
péros sok 7 csempét tartalmaz.

3. Piréziat a téli olimpian 10 fia és 10 lany képviseli. Az esemény megnyitdjan mindegyikiiknek egy-
egy szines sapkat kell viselnie, amit az atala kapott harom kiilonb6z6 szint sapkabol valaszthat
ki. (Az egyes versenyz6k nem feltétleniil kaptak ugyanolyan szinu sapkakat.) Kioltozhet-e a
piréz csapat a megnyitora ugy, hogy ne legyen olyan piréz fit és lany, akik egyforma szind sapkat
viselnek?

4. Miutan Piréziaban enyhitették a kijarasi korlatozést, kotelezévé tették a maszkviselést. Mivel
ebben sem szeretnék az egyébként rendkiviil fegyelmezett polgarokat feleslegesen korlatozni,
mindenki szabadon eldéntheti, hogy narancssarga vagy nemzetiszini maszkot kivan-e viselni. A
piréz amellett, hogy rendszeretd, szorgos és alkalmazkodoé nép, néhény tovabbi sajatos vonassal
rendelkezik. Példaul aktiv a facebookon: minden piréz minden reggel feltolt magarol egy szelfit
és délutdn megnézi az Osszes ismerGsének az aznap feltoltott képét. Természetesen minden piréz
minden nap olyan szinti maszkot hord, mint amilyet a facebook-ismerdsei tobbsége az elézd
napon viselt. (Kiilénés médon minden piréznek paratlan szamu piréz facebook-ismerdse van.)

Bizonyitsuk be, hogy elébb-utébb lesz olyan nap, amikor minden piréz a két nappal azelStti
maszkjaval azonos szini maszkban lesz.

(Kozismert, hogy Piréziaban facebook-ismeretséget nem lehet megsziintetni.)



