Invertdljunk mindent az O kézépponti nagyobbik kérre.

Negativ invertdljunk mindent az O kézépponti korre.




Memo 2021: Legyen ABC' egy hegyesszogli haromszog, és D a BC szakasz egy belsé pontja. Legyenek
az E és F pontok az A-t tartalmaz6, BC egyenes altal hatarolt félsikban tgy, hogy DE és BE merdleges,
tovabba DFE érinti az AC'D haromszog koréirt korét, illetve DF és C'F mer6leges, tovabba DF érinti az
ABD héromszog koréirt korét. Bizonyitsd be, hogy az A, D, E és F pontok egy korre illeszkednek.

A fiizetedbe rajzold le D-re vald inverzié sordn kapott dbrdt!

Alkalmazzunk azt a H kézéppontd inverzidt, ami megeseréli A-t és D-t az dbra minden kérére/egyenesére/pontjdra,
és rajzoljuk be az dbraba a képeiket névvel egytitt!




Alkalmazzunk Vbe inverziét az dbra minden kérére/egyenesére/pontjdra, és rajzoljuk be az dbrdba a
képeiket névvel egyiitt!
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P pontbdl k korhoz hizott érinté két érintési pontja A és B, felezOpontjuk M. Bizonyitsd, hogy M és P inverz
képek k-ra nézve.

. A és B pontok inverz képek egy k korre, és w egy kor A-n és B-n keresztiil. Bizonyitsd, hogy w énmaga marad

a k-ra valé inverzié soran.

. k1 és ko korok metszéspontjai A és B. Bizonyitsd be, hogy AB egyenesen egy P pontbdl ki-hez és k2-hez huzott

2-2 érint6 4 érintési pontja egy koron van.

. Az w1, w2 korok kiviilrél érintik egymaést a T pontban, mig az  koér mindkét kort érinti, rendre az A;, Az

pontokban tgy, hogy € tartalmazza a maésik két kort. A P € € pontra teljesiil, hogy PT érinti az wi, wa
koroket. Igazoljuk, hogy ha PA1 Nwy = By # A1 és PAs Nwe = By # As, akkor a By B2 egyenes érinti az w1,
wa koroket.

Legyen w az ABC haromszog koréirt kore, és legyen | az az egyenes, ami A-ban érinti w-t. Az wi, we kordk
érintik az |, BC egyeneseket és w-t kiviilrél. Jelolje D és E rendre az wi, we kordk és BC érintési pontjait.
Bizonyitsd be, hogy az ADFE héiromszog koriilirt kore érinti w-t.

k1, ko, ks és k4 négy kor a sikon gy, hogy k; érinti k;41 minden ¢ = 1,2,3,4-re (ks = k1). Igazoljuk, hogy a
négy érintési pont vagy egy korén vagy egy egyenesen van!

ABC' egyenl6szard haromszogben AB = AC. O belsé pontja a BC szakasznak. Egy O kozéppontu korre
invertalva A, B és C képei rendre A’, B’ és C'. Bizonyitsd be, hogy az A’O egyenes felezi a B’ A’C’ szdget.

ABC haromszogben az I kézéppontu beirt kor rendre D, E, F' pontokban érinti az BC', C'A és AB oldalakat.
Bizonyitsd be, hogy AID, BIFE és CIF korok atmennek egy I-tél kiilonb6z6 kozos ponton.

k1 és ko korok metszéspontjai A és B. ki-et és ka-t P-ben és Q-ban érinti az w kor. A inverz képe w-ra A'.
Bizonyitsd be, hogy A’ PQB hirnégyszog.

k1 kor teljesen k2 kor belsejében van. wi,ws,...,w, korok mind érintik ki-et, illetve ka-t, ezenfeliil k; érinti
kiv1-t minden i = 1,...,n — l-re. wi,w5, ..., w,, koroknek ugyanez a tulajdonsaguk. Bizonyitsd be, hogy ha wy,
érinti wi-et, akkor wl, is érinti wi-et.

k1, k2, k3 korok hatvanypontja X. Egy O kozépponti inverzié a 3 kort ki, k5, k5 korokbe viszi, amiknek X™* a
hatvdnypontja. Bizonyitsd be, hogy X, I és X™ egy egyenesen vannak.

ABC héaromszogben az I kozéppontu beirt kor rendre D, E, F pontokban érinti az BC, C' A és AB oldalakat.
D merdleges vetiilete EF-re R. Az ABC kor és az AEF kor A-n kivill médsodjira S-ben metszik egymast.
Bizonyitsd be, hogy I, R és S egy egyenesre esnek.

k1 kor teljesen k2 kor belsejében van. Bizonyitsd be, hogy létezik egy olyan P pont, hogy barmely B,C € ki,
A,D € ko, A, B,C, D ilyen sorrendben egy egyenesen levé pontokra APB/ = CPD/.

Az ABC hegyesszogii hdromszogben AB > AC. Legyen T' a koriilirt kére, H a magassagpontja és F az A-
hoz tartozé magassdgvonal talppontja. M a BC oldal felezépontja. A @ pont gy helyezkedik el I'-n, hogy
HQAZ = 90, illetve K tugy helyezkedik el I'-n, hogy HKQ/ = 90 teljestil. Tegyiik fel, hogy az A, B, C,
K, @ pontok mind kiilonbozéek és ebben a sorrendben helyezkednek el I'-n. Igazoljuk, hogy a KQH, FKM
haromszogek koriilirt koreik érintik egymast.

ABC haromszog koréirt korének kozéppontja O. w a mixtilinedris beirt kér. w rendre D-ben, E-ben és F-ben
érinti (ABC)-t, AC-t és AB-t. EF (ABC)-t X-ben és Y-ban metszi. A tikorképe D-re Z. Bizonyitsd, hogy
(XY Z) kor érinti w-t, és az érintési pont AD-n van.

Az ABC haromszoghen AB < AC < BC és I a beirt kor kézéppontja. Az AI, BI és CI egyeneseknek az
ABC' haromszog koriilirt korével vett masodik metszéspontjai rendre M4, Mp és Mc. Az Al és BC egyenesek
metszéspontja legyen D, mig a BMc és CMp egyenesek metszéspontja legyen X. Az XMpMc és XBC
héromszogek kortilirt korei masodjéra S # X pontban metszik egymést. A BX és CX egyenesek az SX My
haromszog korulirt korét masodjara rendre a P # X és Q # X pontokban metszik. Bizonyitsuk be, hogy az
S1D héaromszog kortilirt korének kozéppontja rajta van a PQ) egyenesen.

Az APBQ négyszog az w korbe van {rva ugy, hogy /P = /Q =90 és AP = AQ < BP. Legyen X egy mozgd
pont a PQ szakaszon. Az AX egyenes w-t masodjira S-ben metszi. Az X-ben AX-re allitott merdleges T-ben
metszi w-t, ahol T és Q AB ugyanazon az oldalan vannak. M az ST szakasz felez6pontja. Mutasd meg, hogy
ahogy X mozog PQ-n, igy M egy korén mozog.



