Olimpiai szakkor 2024. november 29.
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(A legutobbi szakkdrrdl megmaradt): Egy matematikaversenyen 21 lany és 21 fia vett részt. Mindegyik
versenyz0 legfeljebb hat feladatot oldott meg. Mindegyik fithoz és mindegyik lanyhoz van legalabb egy
olyan feladat, amit mindketten megoldottak. Bizonyitsuk be, hogy van olyan feladat, amit legalabb
harom lany és harom fit megoldott.

Megadhatd-e 2024 kiilonbozo pozitiv egész ugy, hogy barmelyik szam osztja a tobbi dsszegét.

Egy sikbeli konvex sokszodg teriilete 32 cm? , egyik atlojanak és két egymassal szemkozti oldalanak
osszege 16 cm. Allapitsuk meg e négyszog masik 4tlojanak minden lehetséges értékét.

Legyen Pi(x)= x>~2; Pj(x)= P1(Pj-1(X)); j=2,3.... Bizonyitsuk be, hogy n tetszés szerinti pozitiv egész
értéke esetén a Pn(X)=x egyenletnek minden gyoke valds és paronként kiilonbozo.

Legyen az ABC hegyesszogli haromszog koriilirt kérének kozéppontja O. Legyen P az A-bol induld
magassag talppontja a BC oldalon. Tegyiik fel, hogy BCAZ>ABC./+30°. Bizonyitsuk be, hogy
CAB£+COP £<90°.

Szamitsuk ki olyan pozitiv egész szamok szorzatdnak a maximumat, amelyek 6sszege 1976.

Legyen BC az O kozéppontu 7 kor atmérdje. Legyen A a I” kor egy olyan pontja, amire
0°<AOB/<120°. Legyen D a C-t nem tartalmaz6 AB iv kozéppontja. Az O-n keresztiil DA-val
parhuzamosan huzott egyenes messe az AC egyenest a J pontban. OA felezé mer6legesének és 7-nak a
metszéspontjai legyenek E és F. Bizonyitsuk be, hogy J a CEF haromszog beirt korének a kézéppontja.
Legyen n egy 1-nél nagyobb paratlan egész, ki, ko, ..., kn pedig adott egészek. Az 1,2,...,n szamok mind

n
S(a) = Zkiai.
=1
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Bizonyitsuk be, hogy van két olyan b és ¢ permutacio, amelyekre b#c, és n! osztdja (S(b)-S(c))-nek.



